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1.1 Diskreetit satunnaismuuttujat. Olkoon P tasajakauma &érellisessd joukossa ) =
{1,2,...,n}, eli
P(A)=n"YA|, AcCQ,

missid |A| on A:mn alkioiden lukumédrda. Madritellddn satunnaismuuttujat U ja V
kaavoilla U(w) = w sekii X = U?. Laske U:n ja X:n

(a) pistetodennikoisyysfunktio,
(b) jakauma,

(c) odotusarvo.

1.2 Jatkuvat satunnaismuuttujat. Olkoon P tasajakauma joukossa (0, 1), eli

P(A) = /A dx

kaikilla (Borel-)mitallisilla A C (0,1). Mééritellddn satunnaismuuttujat U ja Y
kaavoilla U(w) = w ja Y = —(1/A) log U, missd A > 0. Laske U:n ja Y:n

(a) kertyméfunktio,
(b) tiheysfunktio,
(c) jakauma,

(d) odotusarvo.

1.3 Summaestimaatti ja jakauma.

(a) Todista, ettd mielivaltaisille tapahtumille A;, As, ... pétee

o

P JA) < iP(Ai).

1=

(b) Olkoon X = (Xj,..., X ) satunnaisvektori tn-avaruudella (2, F, P). Néyt4,
ettd X:n jakauma

Px(B)=P(X € B), B e B(R%,

on todennikdisyysmitta R%:ssi.

Jatkuu seuraavalla sivulla. . .



1.4 Riippumattomat tasajakautuneet satunnaismuuttujat. Olkoot U; ja U, riippumat-
tomia tasajakautuneita satunnaismuuttujia valilld (0, 1), eli molempien satunnais-
muuttujien jakauma on vélin (0,1) tasajakauma kuten tehtéivissd 1.2. Laske seu-
raavien kertymafunktio, tiheysfunktio ja jakauma:

(a) U1U2,
(b) Uy /Us.

1.5 Riuppumattomien satunnaisvektoreiden kuvaukset. Tarkastellaan jonoa satunnais-
vektoreita (X, Xo,...), missi X; : Q — R%. Todista, etti seuraavat viittimét
ovat yhtéapitavia:

e Satunnaisvektorit Xi, Xs,... ovat riippumattomia.

e Satunnaismuuttujat f(X7), f2(Xs),... ovat riippumattomia kaikilla mitallisil-
la f; : R% — R.



